Théme

18 Fonctions : geneéralités

Des idees, des réflexes

o fest une fonction définie sur un intervalle I. Dans un repére, € est sa courbe représentative.
Un point M(x ; y) appartient a la courbe 4 si et seulement si x eI et y = f(x).

f est la fonction définie sur R par f(x)=x3—-2x+1.

Dans un repére, le point A(2; 5) appartient-il a la courbe représentative € de la fonction f ?

- On calcule donc f(2) :

f(2)=23-2x2+1=8-4+1=5.

Or, 5 est l'ordonnée de A, donc le point A(2; 5) appartient a 6.

¢ Dans un repére, les solutions d’une inéquation du type f(x) = g(x) se lisent sur I'axe des abscisses ;
ce sont les abscisses des points de 6, qui sont au-dessus de €.

Dans le repeére ci-contre, ¢, et ‘6, sont les courbes représentatives des fonctions f

et g définies sur l'intervalle [-1; 5].

Résoudre graphiquement l'inéquation f(x) = g(x).

- La courbe 6, est au-dessus de la courbe ¢, sur l'intervalle [0 ; 3].

- L'ensemble des solutions de l'inéquation f(x) = g(x) est l'intervalle ¥ =[0; 3].

o fest une fonction définie sur un ensemble D.
Dire que fest une fonction paire (resp. impaire) signifie que pour tout x de D,

~x eDetf(-x)=f(x) (resp. f(—x)=—f(x)).

f est la fonction définie sur R par: g est la fonction définie sur R par:

f(x)=5x*-1. g(x)=4x3—x.
Pour tout réel x,—xeR et: Pour tout réel x,—x eR et :
f(=x) = 5% (—x)? =1=5x2 =1=f (). g(=x) = 4% (=x)? = (~x) = —4x3 +x
Donc la fonction f est paire. Or, —g(x) = —4x3 + x donc g(-x) = —g(x).

Donc la fonction g est impaire.
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B 7 est la fonction définie surR par f(x)=x2-2x+1.
Dans un repére, la courbe d’équation y =f(x) ...

(] a. est une droite

(@) b. est I'ensemble des points dont les coordonnées (x; y)
vérifientx eR et y = x2 —2x+1

(] c. peut étre tracée en reliant a la régle les points A(=2; 9),
B(—1;4) et C(1;0)

) La courbe tracée en 1
rouge dans le repére
ci-contre ...

}, —

@a. ne peut pas représenter %
une fonction L i ‘

() b. représente une fonction définie sur l'intervalle [0;2]

(] c. représente une fonction définie sur l'intervalle [-1; 1]

D La courbe € tracée dans T 1 1 5

le repére ci-contre 7
représente une fonction f T oF
définie sur l'intervalle[—2; 1]
car... |

1 1
I 1
|

(_Ja. pour tout nombre réel b de [-2;1], il existe un unique
point de %6 d'ordonnée b

@ b. pour tout nombre réel a de [-2;1], il existe un unique
point de % d'abscisse a

(_Jec. il existe des points de % qui n'ont pas la méme abscisse

f est la fonction définie sur I'intervalle[-5;10]
par f(x)=2x2 +1. Si, dans un repére, le point A situé
sur la courbe représentative de f a pour abscisse -2,
alors son ordonnée est égale a ...

Oa.-7 @hb.9 Oe3

3 on a tracé dans ==}
le repére ci-contre la courbe — /-L

()d.17

représentative d'une - |
fonction. Cette courbe peut -
admettre pour équation ...
@a.y=x2-4x+3 O 1 4
(Ub.y=x2+4x+3 |
e y=x2-5x+5

m@m)

i} Dans le repére ci-contre,
la courbe donnée

représente une fonctionf. | !
Alors I'ensemble de —_ . -

Y

N

2 10| 1N\2/3
définition de cette -1
fonction f est l'intervalle... | | | |
Da.[-1;2] Ob.[-2;1] @c.[-2;3]

Fiche Courbe représentative

@3 f est la fonction définie par f(x) = x2 - 9.
Lensemble de définition de f est ...

Da.[0;+oo[

B Dans le repére ci-contre, | ;
on a tracé une partie de T |
la courbe représentant —
la fonction g définie par '
g(x)=+x+2.Lensemble
de définition de g est ...

Da.[o;+oo[ (b, J-2;409

(b Joo;3[UB; 4+

L

5o

@ . [2;4cq]

{21 on note f la fonction x — -
L'ensemble de définition de f’ést

(Ja.Jeo;3[UB;+eo] @ b.]oo;2[ UR;+e [Je.R
x-1

5] On note f la fonction x —» —— 2
L'ensemble de définition de f est

(Ja.R (b Jreo;fUult;+o] @ c.]-e0;4[ U]

L siries @ @@

£ Dans un repére, le point A(2;-6) appartient a
la courbe représentative ¢ d’une fonction f définie
sur[-5;5]. Alors ...

(Ja.f(-6)= @b.r(2)=-6

(). un antécédent de 2 est -6

4 ;4oo

3 M est le point de coordonnées (—1; 3) dans un
repére. M peut appartenir a la courbe d'équation ...

Da.y=x2+3x+7 Db.y=x2—3x+1
Je. y=x2+3x—1 @d. y=x2+3x+5

£J La courbe € tracée dans A
le repére ci-contre
représente la fonction f
définie sur |-1; 2 par A
f(x)=x?-x+1. Lordonnée :

du point A d’abscisse 0,5 et Olo51 u
situé sur 6 est égale a ...

(Ja.o0,8 (Ub.09 @co75 (Jd.07
3 Dans un repére, ¢ est la courbe d’équation
y=x3-2x+1.Alors...

@ a. le point A(-
(_Jb. le point B(-
(Je. le point D(2;-5) appartient a 6

1
I

2;-3) appartient & 6
2;-5) appartient a €

£} Dans un repére, la courbe ¢ d’équation
y =3x? + x + 1représente une fonction f.
Alors l'ordonnée du point de 6 ...

D a. d'abscisse —5 est 69 D b. d'abscisse —3 est —29

@ c. d'abscisse —2 est 11 D d. d'abscisse 0 est 4
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EB f est une fonction définie T

sur I'intervalle[-2;3]; =g ; @
sa courbe représentativeest
tracée dans ce repére. 5 [ ,,,,, ‘

Par lecture graphique,

on peut dire que I'ensemble
des solutions de I'équation
f(x)=1est...

Ua.{-1 @b.{—1;0;2} Uec{-1;0}

8 La courbe représentative de la fonction f est
donnée dans la question 8. Par lecture graphique,
on peut affirmer que l'équation f(x)=-2 admet ...
D a. deux solutions D b. une seule solution
@ c. aucune solution

-

€ on considére la ; & G T
fonction f, définie sur \ﬁ : :
l'intervalle[-2;4], dont ' i | [ Y
la courbe représentative —+— — -
est donnée dans ce Ll /

repére. L'équation
f(x)=0équivauta...

Ja.xe[-1;1u[2;4]

@c.xz—Toux=1oux=2

Db.x=1oux=2

3 Dans ce repére, ' -

la courbe %6 représente ‘ hd /\ -

une fonction f définie sur i ez 1B
lintervalle[-1;2].Lenombre | | ;1 /\F ) .-
de points de ¢ ayant i \V]

une ordonnée égale ai... t 140 i

(@ a. est aussi le nombre de solutions de l'équation f(x) =1

b, est supérieur a5 e est égalai
mm)
{0 Dans ce repére, € est la r

courbe représentative d'une ; i . 5 7
fonction f définie sur[-2;3]. | AT
Déterminer les abscisses de . ' \L /
tous les points de € ayant : |© | :

une ordonnée négative ou L1 [ |
nulle revienta ...

@) a. résoudre I'inéquation f(x) < 0

(] b. résoudre I'équation f(x)=0

(L] c. résoudre I'inéquation f(x)> 0

) La courbe représentative de la fonction f est
donnée dans la question . Par lecture graphique,
on peut affirmer que. ...

@c.f(-

Da.f@)>f(-2) Jb.f(-1)>f(3)

1= f(1)

Fiche Résolution graphique (1)

B La courbe représentative d'une
fonction f définie sur I'intervalle

[-2;2] est tracée dans ce repére. 2 NO

L'ensemble des solutions de
l'inéquation f(x) <O est...

@a.]-1;1 Ub.{-1;1 Oe -

n La courbe représentative

d'une fonction f définiesur |}
lintervalle[-2; 4] est tracée
dans ce repére.Lensemble —

des solutions de I = 3

linéquation f (x) =1est... : .

Oa.[-2;-1uU[1;2] @b.[-1;10[2;4]
e 1Mol 4

mgxg;@)

£ Dans ce repére, on a tracé
la courbe représentative

d’une fonction f définie sur + 1
lintervalle[-2;3]. Par lecture

-

graphique, I'ensemble des l _? b i E
solutions de I'inéquation L |

f(x)>1est...

ODa.}-2;3] Ob.]2;-1u]2;3 @c.]2;-11ul2;3]

B La courbe représentative

d’une fonction f définiesur =~ = |
lintervalle[-2;3] est tracée
dans ce repére. L'équation
f(x) =k admet exactement

trois solutions si, et = 1
seulement si, k appartient - :
a l'intervalle ...

a2 @b.]o;1[ Uefo;1

B Dans ce repére, M
la courbe ¢ représente ! i
une fonction f définie i )
sur l'intervalle[-2;4]. 1
Par lecture graphique, on
peut dire que I'ensemble

des solutions de I'équation f(x)="Test ...

@a.[0;2] (Jb.{0;2} Je. {0}

f est la fonction définie
sur l'intervalle[-2;3] dont
la courbe représentative est
tracée dans ce repére. Par . 4
lecture graphique, on peut  ———1—
affirmer que I'ensemble des '
solutions de I'inéquation f(x)=2est ...

Oa.[-2;1 @b.[-2;10{3} Ue[-2;-1Mul-1;1
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D Dans ce repére, 7
6 et €’ sont les courbes

représentant respectivement
des fonctions f et g définies 3 S ] >
sur l'intervalle[-2;3]. ‘ @ ‘
Alors ... ‘

@a.f(-)=g(-1) Db.f(0>=g(0) e f(m=g(1)

F) Dans ce repére, les courbes 6 !
et @’ représentent des fonctions
f et g sur l'intervalle[-1; 3]. Par !
lecture graphique, on peut dire e
que l'ensemble des solutions de ]
I'équation f(x) = g(x)est...

Ja.{o;1} @b.{0;2}

[E) Dans ce repére, les courbes . ]
6 et ¢’ représentent des (é,/" 1
fonctionsf et g surl'intervalle i |
[-1;3]. Par lecture graphique, | 1 '
I'équation f(x)—g(x)=0 - //T
équivauta ...

D a.x=0o0ux=1
@b.x=10ux=2 (Jc.x€[0;2]

m_@x@)

{E] f et g sont deux fonctions
définies sur lintervalle[-2;3] et
représentées graphiquement ' 1
respectivement par les courbes o < /
€ et ¢’ dans cerepére.Alors... { 1 |
Daf@=g@etfm=gn 1 ;
(Ib.f(1)>g(1) et f(-2) < g(-2)

@ c.f(2)=g(2) et f(0)< g(0)

1 f etg sont deuxfonctions | T |
définies sur l'intervalle[-2;3] *K 7 | /7{ -’
et représentées graphiquement f

respectivement par les courbes | = 5 A 7
6 et ¢’ dans ce repére. i |
Une solution de I'inéquation | .
f(x)<g(x)est...

Oa.-1 Ob.o @2

£} Dans ce repére, on a | T 14 ]
représenté deux fonctions i ‘ '3
affines f et g par les droites d, |
et d, respectivement.
L'ensemble des solutions de
I'inéquation f(x) < g(x) est ...

Da.{2} Ob.[2;4] @c.]o<;2] (Jd. ;1]

«

W

N
N

i
[ -1

T O
~
o

Fiche Résolution grap_hique (2)

{3 Dans ce repére, i
les courbes € et ¢’

représentent *\ P /
respectivement des 1 \ 17 T
fonctions f et g définiessur 5 L
lintervalle[-2;3].

Lensemble des solutionsde |~ 4 ’
linéquation f(x)>g(x) est... — .
@a.]-1;1[u]2;3] Ob.]-1;11u]2;3[

Oe[-2;11ul;2]

_EMQXQIQ)

EB Dans ce repeére,
les courbes € et ¢’ 1 rj\
représentent respectivement T ;
des fonctions f et g définies j\ 1
sur l'intervalle[-2;2]. -
Sixe[0;0,6], alors ... 3

@a.f(x)<g(x) (Jb.f(x)>g(x) Oe.f(x)= g(x)

3 Dans ce repere, les — T
courbes € et 6’ représentent /\
respectivement des % /
fonctions f et g définies sur 1
lintervalle[-1;2]. On note E \
I'ensemble des solutions de -10
I'équation f(x)=g(x) et \j
I celui de I'inéquation

f(x) < g(x).Alors ... ! i
(Ja.E={0;1;2} etI=]-1;0[ U]1;2[
@b.E={0;1;2  et1=[-1;0[U]1;2[
(Je.e={0;1;2}etI=[-1;0[U]1;2]

3 Dans ce repeére, ,
les courbes 6 et ¢’ . @
représentent respectivement || /
les fonctions f et g définies sur B b;@l
lintervalle [0 ;2] par f(x) = x2 t P
et g(x) =/x. Alors on peut —To 5
affirmer ...

(Ja.4/0,4%0,4%2>1 @b.\J/o,5=0,52
Oe5=1,52 (Jd.g2)=f(2)

{7} Dans ce repére, les courbes o | ‘
¢ et %’ représentent | v I YA
respectivement des fonctions f , ; / /
et g définies sur I'intervalle 3 \\ /41/ 3

4 | ;
[-2;2]. On peut affirmer que ‘ 5 i
f(x)<g(x)<1équivauta. 5 ! Lo

(Ja.xe[-1,5;1,8] Gb xe[-1,5;1]
@cxe[-1;1] (Jd.x=0o0ux=1
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Fiche Parité d’'une fonction
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n Une fonction f définie l
sur l'intervalle [-2 ;2] est i
représentée dans ce repére. 1=

Par lecture graphique, — \ /
on peut dire que ... .
@ a. la fonction f est paire ] ]
D b. la fonction f est impaire
(Jc. la fonction f n'est ni paire ni impaire

¥ La courbe représentative € [T |
d’une fonction f définie sur | == s
lintervalle[-2;2] estdonnée | '
dans ce repére. Par lecture \ -3 ) /
graphique, on peut dire '
que... : N I -
(_Ja. pour tout nombre réel x de [-2;2], f(—x) = —f(x)
@ b. la fonction f n'est ni paire ni impaire

e f(-n=F)

) La courbe représentative ¢ e
d’une fonction f définie sur .
I'intervalle[-2 ;2] est donnée %
dans ce repére. Par lecture IV

graphique, on peut dire que ... -+/ 0 2

D a. la fonction f est impaire

@ b. la courbe € est symétrique par rapport au pomtI
(] c. pour tout nombre réel x de [-2;2], f(—x) = f(x)
représente une fonction f définie | ' 1 /\,.
sur l'intervalle[-2 ; 2]. Par lecture

graphique, on peutdireque... "5 o

D a. la fonction f est paire |4
|

€3 Dans ce repére, la courbe ¢

@ b. la fonction f est impaire

(Jc. la fonction f n'est ni paire ni impaire

[ f est une fonction paire définie sur R telle que
f(2)=—4.Alors ...

Ja.f(-2)=4 @b.f(-2)=-

(). f(2)x f(=2) est un nombre négatif

3 f est une fonction impaire définie sur I'intervalle
[-3;3] et telle que f(—1)= 6. Alors ...

@a.f(1)=-6 Ob.f()=

(Je. F(=1)x f(1) est un nombre positif

D f est une fonction impaire définie sur I'intervalle
[-8;8]. Alors ...

(Ja.f(0)=

b f(=3)xf3)=0 @ c.f(0)=

{3 f est une fonction paire,

définie sur l'intervalle[-3;3].
On a tracé dans un repére, sur |
lintervalle [0;3], une partiede | /(

N

S

4 N
>
LS

la courbe € qui représente o > 5
la fonction f. Le point A(2;1) S
appartient a la courbe <. Alors ...

(Oa. f(-2)=-

(b. B(—2;1,5) appartient a 6

@c.rf(-2)<f(-3)

£} f est une fonction paire définie surR telle que
f(3)=1. Alors ...

(_Ja. pour tout nombre réel x, f(x)x f(-x) < 0

() b. il existe un nombre réel a tel que f(a)x f(-a) < 0

@ c. pour tout nombre réel x, f(x)x f(-x) =0

L _saie3 @ @@

BB est la fonction définie sur l'intervalle[-3 ;3] par
1
f(x)=
() x%+1

Da. f(—2)+f(v2)=0

() b. f est une fonction ni paire ni impaire

@ c. f est une fonction paire

F3 f est une fonction définie sur 'ensemble
D=[-8;0[uU]0;8] parf(x)= x_13 Alors ...

() a. f est une fonction paire

@) b. f est une fonction impaire

(. f est une fonction ni paire ni impaire

E3 f est une fonction définie surR telle que f(1)=1
et telle que pour tout nombre réel x, f(x)+f(—x)=
Alors ...

(Ja.f(0)=8 (Jb.f(-3)xf(3)=0

@) c. f est une fonction impaire

€3 f est la fonction définie sur l i ;
lintervalle [-2;2] par: / 8, A - '

Fr)= 2+o 3x’ | AN
On l'areprésentée L ‘
graphiquement dans | 4-10 f

ce repére. Alors ...
a. f(=1)=£()

@ c. 7 est une fonction ni paire ni impaire

() b. f est une fonction paire

3 pierre a trouvé une fonction f définie sur R et qui
est a la fois paire et impaire. Alors, pour tout
nombre réel x, ...

a.f(x)=—x Ub. f(x)=x3 @c.r(x)=0
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